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Tema 9: Areas de figuras planas.

e Las figuras planas se dividen en poligonos y figuras curvilineas.

- Un poligono es una figura plana cerrada limitada por lineas rectas
(segmentos). Los poligonos se clasifican en poligonos regulares, que
tienen todos sus lados y dngulos iguales, y poligonos irregulares.

- Una figura plana curvilinea estd limitada por segmentos y también por
alguna linea curva.

Seguiremos el siguiente esquema:

Tridngulo equilatero
Cuadrado
Regulares 4 Pentdgono regular
Hexagono regular
Etc

Poligonos

Tridngulo

i Paralelogramo
Figuras Planas

Irregulares ¢ Cuadrilatero < Trapecio

Cuadrilétero irregular

Etc

Circulo
Corona circular
Figuras curvilineas { Sector circular

Trapecio circular

Segmento circular

9.1 Poligonos regulares.

e El tridngulo equilatero es el primer poligono regular con tres lados iguales.
La altura puede obtenerse utilizando el teorema de Pitdgoras. Ejemplo: hallar
el area del tridngulo equilatero de lado 4 cm.

4 cm 2cm
42 =h2+2>=>16=h>+4=>12=h2 =>h =412

¢ basex altura _ 412
2

Area = > =6,928 cm”>.
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e El cuadrado tiene cuatro lados iguales y cuatro dngulos iguales de 90°.

L

El drea del cuadrado es: |Area = (lado)” =L

Ejemplo: el drea del cuadrado de lado 4 cm vale 16 cm®.
¢ El pentagono regular tiene cinco lados iguales.

: L
a!
|

l
L

perimetro X apotema _ pea

El 4rea del pentagono es: Area =

2 2

Ejemplo: halla el drea del pentdgono regular de lado 4 cm y

apotema 2,753 cm. Area = p-a_20-2,753 27.53 cm?.
¢ El hexdgono regular tiene seis lados iguales.
L
L
. erimetro x apotema ¥
El 4rea del hexdgono es: |Area = P ; P _P >

Ejemplo: hallar el drea del hexdgono regular de lado 4 cm.
Como no conocemos la apotema, hay que calcularla en primer
lugar con el teorema de Pitdgoras:

42=a>+2* > 16=a’+4>12=a’ s a=4+12.

24 .12
2

Area:p.a =

=41,569 cm?.
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9.2 Poligonos irregulares.

® Son todos los demds poligonos en los que hay alguin lado diferente:
- Tridngulos isdsceles o escalenos.
- Paralelogramos: rectingulo, rombo y romboide.
- Trapecio.
- Trapezoide.
- Poligonos irregulares de mas de cuatro lados.

e Triangulos isdsceles o escalenos.

; Area = base x altura _b.h i\ =

= s L
h! 2 g [ e EI
|

Ejemplo: Si la base es 4 cm y la altura 3 cm, Area = % =6cm”.

e Paralelogramos. Son cuadrilateros con lados paralelos dos a dos. Pueden ser:
Cuadrado (ya estudiado en los poligonos regulares).
Rectangulo. Cuatro lados, paralelos dos a dos, y los angulos de 90°.

h Area = base x altura=b«h

b

Ejemplo: Si la base mide 4 cm y la altura 3 cm, Area=4.3=12cm”.

- Rombo. Cuatro lados iguales paralelos dos a dos, pero los dngulos no son
iguales.

Area

_ Diagonal x diagonal _ Ded| ¢ ~ m—
2 2 -

86

Ejemplo: Si las diagonales miden 8 cm y 6 cm, Area = 5 =24cm’.
- Romboide. Lados paralelos dos a dos.
l —
:h Area = base x altura =b.h b —

o

b

Ejemplo: Si la base es 4 cm y la altura 3 cm, Area=4.3=12cm”.
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e Trapecio. Es un cuadrilatero con dos lados paralelos.

b

(Base + base) x altura _ (B+b).h
2 2

Area =

B
p,

.
'

Ejemplo: Si las bases miden 8 cm y 6 cm, y la altura 3 cm, entonces:
(8+6).3

Area = =2lcm?.

e Trapezoide. Es un cuadrildtero genérico sin lados paralelos.

No hay una férmula general para hallar el area
de estos cuadrildteros. La mejor opcidn consiste
en trazar una diagonal y dividir el cuadrilatero
en dos tridngulos.

9.3 Figuras curvilineas.

e Las figuras curvilineas o circulares mds importantes son:
- Circulo.
- Corona circular.
- Sector circular.
- Trapecio circular.
- Segmento circular.

e (Circulo.

La longitud de la circunferencia es: |Longitud = 2m«r

, . o 2
El 4rea del circulo es: |[Area =Ter

Ejemplo: Si el radio es 4 cm:

Longitud=2m+.4 =25,13 cm.
Area =T+16 =50,27 cm?.
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e (Corona circular.

f B —
—

/)

Area =m.R*> —To1>

Area =7 (R> —1?)

Ejemplo: Si los radios son 4 cm y 2 cm respectivamente, entonces:
Area=m(16-4)=37,7 cm”.

e Sector circular.
Angulo y drea son magnitudes directamente
proporcionales, a mayor dngulo, mayor 4rea.

360° > e’

4 , ﬂ:orzo(x,o

o° > Area = |Area =

Ejemplo: hallar el drea del sector circular de radio de 4 cm y un dngulo de
60°:

(  Te16460°

Area =8,38 cm?”.
360°

De forma andloga se obtiene la longitud del arco correspondiente al sector
circular, haciendo una regla de 3 en la que intervienen el dngulo y la longitud
del arco. A mayor dngulo, mayor arco.

3602 p 2T

2MWer o O°
o » Arco = |Arco="——
€0 360°

Ejemplo: hallar la longitud del arco del sector circular de radio de 4 cm y un

angulo de 60°:
AI‘COZMZS—TC:4,19 cm.
360° 6

9.4 Cuerpos geométricos.

¢ En este apartado veremos una introduccion a las definiciones de los
principales cuerpos geométricos y sus desarrollos planos. Los cuerpos
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geométricos en el espacio se dividen en dos grupos: poliedros y cuerpos de

revolucion. En el curso siguiente se estudiardn su volumen y su 4rea.

- Un poliedro es un cuerpo geométrico limitado por poligonos. Los
poliedros regulares estdn formados por poligonos regulares iguales y en
cada vértice confluyen el mismo ndmero de caras. Los poliedros
irregulares mds importantes son los prismas y las pirdmides.

- Un cuerpo de revolucién o cuerpo redondo tiene, al menos, una cara
curva. Se genera al girar una linea llamada generatriz alrededor de un eje.

Seguiremos el siguiente esquema:

Tetraedro
Cubo
Regulares < Octaedro
Dodecaedro

Icosaedro

Poliedros

Cuerpos geométricos Prisma

Irregulares < Pirdmide

Tronco de pirdmide

Esfera
Cilindro

Cuerpos de revolucion
Cono

Tronco de cono

9.5 Poliedros regulares.

e Los poliedros regulares o sélidos platénicos son:
- Tetraedro, formado por cuatro tridngulo equiléteros.
- Cubo o hexaedro, formado por seis cuadrados.
- Octaedro, formado por ocho tridngulos equiléteros.
- Dodecaedro, formado por doce pentdgonos regulares.
- Icosaedro, formado por veinte tridngulos equilateros.

e Tetraedro.
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e (Cubo.

e (Qctaedro.

‘ VAVAVAV/
VVVV

e Dodecaedro.

(Ep 8

e Jcosaedro

N VAVAVAVAY
o

-V VVVY
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9.6 Prismas.

e Un prisma es un poliedro delimitado por dos bases paralelas que son dos

poligonos iguales y las caras laterales son paralelogramos que unen las bases.
El prisma es regular o irregular segtin lo sea o no el poligono de las bases.
Si las caras laterales son rectdngulos el prisma es recto y si son romboides

entonces el prisma es oblicuo.
Ademads, segtn el nimero de lados del poligono de las bases, el prisma es

triangular, cuadrangular, pentagonal, hexagonal, etc ...
Ejemplo: prisma hexagonal regular.

9.7 Piramides.

Una pirdmide es un poliedro delimitado por una base que es un poligono y las
caras laterales son tridngulos que parten de la base y confluyen en un vértice.
La pirdmide es regular o irregular seguin lo sea o no el poligono de la base.
La pirdmide también puede ser recta u oblicua segun el vértice o cuispide.
Ademads, seguin el nimero de lados del poligono de la base, la pirdmide es

triangular, cuadrangular, pentagonal, hexagonal, etc ...
Ejemplo: pirdmide cuadrangular regular.

=

Y-l
b -
|

o

-Pag. 51-



Martin Serrano Fuentes

9.8 Tronco de piramide.
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Ejemplo: tronco de pirdmide pentagonal regular.

- ————————— e —
=
—

9.9 Cuerpos redondos.

Esfera.

Cilindro.

e ———

P4g. 52-

o
)

[ ™
=

2mr

=



MATEMATICAS 1°ESO LE.S. EL BROCENSE

Martin Serrano Fuentes

Cono

Tronco de cono.
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